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Anhang: 
----------------

Ausblick auf neuere Entwicklungen. 

=~================================ 

1. Beziehungen zur Theorie der Markoffsehen Prozesse. - Dieser 

hier absichtlich beiseite gelassene Fragenkomplex wird hauptsächlich 

durch einen Satz von J. L. DOOB [Semi-martingales and subharmonic 

functions. Trans.Arner. Math. Soc, 77(1954),86-121] motiviert, wonach 

die auf demJRn, n ~ 3, bezüglich der Laplaceschen Differentialgleichung 

hyperharmonischen Funktionen ~ 0 mit den exzessiven Funktionen 

des Brownschen Prozesses übereinstimmen. Für jeden Brelotschen 

harmonischen Raum X, auf dem die konstanten Funktionen E ~XSind. 

zeigte P. -A. MEYER [Breioes axiomatic theory of the Dirichlet 

problem and Hunt's theory. Ann.Inst.Fourier 13/2(1963). 357-372J 

die Existenz eines Huntsehen Prozesses auf X, dessen exzessive 

Funktionen mit den auf X hyperharmonischen Funktionen ~ 0 überein-

stimInen. Eine leichte Modifikation der Überlegungen von Meyer liefert 

dasselbe Resultat lokal in eineIn beliebigen har:monischen RauIn~ 

an die Stelle von X tritt dabei genauer eine reguläre Menge eines 

harInonischen Raumes. Der Übergang vom Lokalen zum Glo.balen 

bereitet vor alleIn wegen des Fehlens beliebig großer regulärer Mengen 

in allgemeinen streng harInonischen RäuInen Schwierigkeiten. In der 

bei der Revue Raum. Math. Pures Appl. eingereichten Arbeit [9J 

zeigen nun aber BOBOe, CONSTANTINESCU und CORNEA ein globales 

Analogon ZUIn Satz von Meyer: Auf jedem streng harInonischen Raum X 

mit 1 t ~~ existiert eine sub-Markoffsche Halbgruppe (Pt)t ~ 0 von 
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Kernen, die so regulär sind, daß (Pt) als Halbgruppe der Ubergangs-

operatoren eines Huntschen Prozesses mit stetigen Pfaden interpretiert 

werden kann. Die bezüglich (Pt) (und damit bezüglich des Prozesses) 

exzessiven F-lUlktionen stimmen mit den auf X hyperharmonischen 

Funktionen ~ 0 überein. 

2. Integraldarstellung superharmonischer Funktionen ~ O. - Für 

Brelotsche harmonische R~ume X hat R. -M. HERVE [21J die Inte­

graldarstellung der Funktionen aus + j'x mittels des Choquetschen 

Existenz - und Eindeutigkeits satze s ent wickelt. Wesentliche Ver ein-

fachungen hat 1964 G. MOKOBODZKI in unveröffentlichten Vorträgen 

im Seminar von G. Choquet und im Seminar über Potentialtheorie von 

M. BreIot, G. Choquet und J. Deny dargestellt. Neuerdings hat Mokobodzki 

auch Integraldarstellungen der superharmonischen Funktionen ~ 0 

auf einem beliebigen streng harmonischen Raum X gewonnen. Dabei 

werden die Sätze von G. Choquet über Int egraldarstellungen in konvexen 

Kegeln ohne kompakte Basis (Theorie der Hüte) herangezogen. Vgl. 

den von G. Mokobodzki beim NATO Advanced Study Intitute on Probabilistic 

Methods in Analysis (Loutraki, Griechenland7 1966) gehaltenen Vortrag. 

(Erscheint in den Proceedings des Kongresses.) 

3. Harnacksche Ungleichungen. - G. MOKOBODZKI hat neuerdings 

eine neue Form der Harnackschen Ungleichung bewiesen. Sei Feine 

Teilmenge eines harmonischen Raumes X und sei K eine kompakte 

o 
Teilmenge des Inneren A F der kleinsten, F enthaltenden Absorptions-

menge. Dann existieren endlich viele Punkte Xl' ••• ,xn " F und ein 

a ~ R + derart, daß 



sup h(K) 

für alle h ~ + l X gilt. 
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4. Nuklearität der RäUJne lx' - Nach Fertigstellung dieser 

Vorlesungsausarbeitung erhielt ich Kenntnis von einer denmächst 

in Bull. Amer. Math. Soc. erscheinenden Note "Nuc1earity in axiomatic 

potential theory" von B. WALSH und P.A. LOEB. Dort wird die 

Nuklearität von i X für Brelotsche harmonische Räume und gewisse 

Verallgemeinerungen dieser angekündigt. 

5. Cauchy-Dirichletsches Problem. - J. KÖHN und 

M. SIEVEKING bemerkten kÜl"zlich. daß die in [6] konstruierten 

p-harmonischen Maße unabhängig von der speziellen Wahl des 

Potentials p sind. Dies folgt sehr einfach bei Beachtung der in [6] 

gegebenen Definition verallgemeinerter Lösungen Hf für f ~ 0 

und dann im allgemeinen Fall. Insbesondere wird hierdurch der 

Bereich der resolutiven stetigen Randfunktionen wesentlich erweitert. 

(Vgl. hierzu Proceedings des unter Z. genannten Kongresses.) Ferner 

ergibt sich dann die Interpretation der harmonischen Maße als gefegte 

Einheitsm.assen in völliger Analogie zu dem. in IV. § 1 behandelten 

Spezialfall. 



Lecture Notes in Mathematics 
Bisher erschienenlAIready published 

Vol. 1: J. Wermer, Seminar Ober Funktionen-Algebren, 

IV, 30 Seilen. 1964. DM 3,80 

Vol. 2: A. Borei, Cohomologie des espaces localement 

compacts d'apres J. Leray. IV, 93 pages. 1964. DM 9,-

Vol. 3: J. F. Adams, Stable Homotopy Theory. 
2nd. revised edition. IV, 78 pages. 1966. DM 7,80 

Vol. 4: M. Arkowitz and C. R. Curjel, Groups of Homotopy 
Classes. IV, 36 pages. 1964. DM 4,80 

Vol. 5: J.-P. Serre, Cohomolagie Galoisienne. 

Troisieme edition. VIII, 214 pages. 1965. DM 18,-

Vol. 6: H. Hermes, Eine Termlagik mit Auswahloperalor. 
IV, 42 Seiten. 1965. DM 5,80 

Vol. 7: Ph. Tondeur, Introduction to Lie Groups 
and Transformation Groups. 
VIII, 176 pages. 1965. DM 13,50 

Val. 8: G. Fichera, Linear Elliptic Differential 

Systems and Eigenvalue Problems. 
IV, 176 pages. 1965. DM 13.50 

Val. 9: P. L. Ivänescu, Pseudo-Boolean Programming and 
Applications. IV, 50 pages. 1965. DM 4,80 

Val. 10: H. Lllneburg, Die Suzukigruppen und ihre 

Geometrien. VI, 111 Seiten. 1965. DM 8,-

Vol. 11: J.-P. Sarre, Algebra Locale Multiplicites. 
Redige par P. Gabriel. Seconde edition. 
VIII, 192 pages. 1965. DM 12,-

Vol. 12: A. Dold, Halbexakte Homolopiefunktoren. 
11,157 Seiten. 1966. DM 12,-

Vol. 13: E. Thomas, Seminar on Fiber Spaces. 

VI, 45 pages. 1966. DM 4,80 

Vol. 14: H. Werner, Vorlesung Ober Approximations­
theorie. IV, 184 Seiten und 10 Seiten Anhang. 

1966. DM 14,-

Val. 15: F. Oort, Commutative Group Schemes. 
VI, 133 pages. 1966. DM 9,80 

Val. 16: J. Pfanzagl and W. Pierio, Compact Systems 

of Sets. IV, 48 pages. 1966. DM 5,80 

Vol. 17: C. MUlIer, Spherical Harmonics. 

IV, 46 pages. 1966. DM 5,-

Vol. 18: H.-B. Brinkmann, Kategorien und Funktoren. 

Nach einer Vorlesung von D. Puppe. 
XII, 107 Seiten. 1966. DM 8,-

Vol. 19: G. Stolzenberg, Vo[umes, Limits and Extensions 

of Analytic Varieties. IV, 47 pages. 1966. DM 5,40 

Vol. 20: R. Hartshorne, Residues and Duality. 
VIII, 423 pages. 1966. DM 20,-

Val. 21: Seminar on Complex Multiplication. By A. Borei, 
S. Chawla, C. S. Harz, K. Iwasawa, J.-P. Sarre. 

IV, 102 pages. 1966. DM 8,-

Vol. 23: P. L. Ivanescu and S. Rudeanu, Pseudo-Boolean 
Methods for Bivalent Programming. 

VI, 113 pages. 1966. DM 10.-


	LITERATUR

	Sachverzeichnis
	Verzeichnis der verwendeten Symbole
	Anhang




