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DI~OS~RAZ!ONE. - L ' idea le  q .  S ~ ~ - p r i m a r i o  in S (ved. 175) di seguito 
a [ ~ f ~ s ] . S - - ~  (red. 72 o 174). Esso individua pertanto (red. 177) una 
f igura ~ - p r i m a r i a  {D. con ~ ( ~ ) - - q .  S f'~ s. 

Ogni x E q - S  ~ quoziente q con q E q ,  rues,  m c t : ~ s r ~ s .  Se di pih xEs.  

si conclude d a m  • x C ¢[, m c i :  ~ f'~ s, che x C q, poieh~ fl ~ [~  f'~ s]-primario.  
Dunque  {l • S f "  s C ¢[ C q"  S f "  s e quindi ~(s)  - -  q. 

Se una f igura a in V soddisfa inoltre a a(s)--~1, si ha a ( S ) - - a ( s ) -  
• S - -  ~1" S e percib 

a(8'} C a(S) f"  S' = q .  8 f '  S'  - -  ~ (8 ' )  se 8'  C S, 

a(S') C 8' = ~ (S ' )  se 8' c!:  8, 

il ehe mostra a ~ ~ .  

179. Una figura ~ - p r i m a r i a  ~ ~ individuat(i da un qualsiasi suo ideale 

Sia ~(s') =~= s', ciob s' C S e ~(S') "- ~(S)  f'~ s'. La figura ~ '  individuata 
da questo ideale [~  f '~s ']-primario (red. 176) b ~ - p r i m a r i a  (red. 178) con 
{~'(S) = ~(s') • S ---- {~(S), donde segue ~ '  - -  ~ .  

§ 3. F igura  indiv iduata  da un suo ideale. 

180. Da s E V(A), SE V(s) segue SE V(A). 
5.  

Invero, ogni x Es ~ quoziente ~- con a, b E A, b ci= p e quindi [~ c i = ~ S f ' s  

C P .  Applicando l 'osservazione 75, si trova A essere base di ~ .  

181. Ogni ideale So di un  singolo aspetto So E V individua una: figura (~o) 
in  V definiia da 

(ao)(S) = [so ~ s ] .  s 

D~OSTRAZIOlCE. - Dobbiamo verif ieare  [aof'~s]. S=[aof'~S] • S per  S E V(s) C V. 
Sieeome sr'~so ~ base d i s  (red. 110) e quindi di ~ (red. 180) ogni aoEaof '~S  

a 
quoziente ao - -  b con a, b Es r~ 8o, a - -  ao.  b C ao f'~ s, b - 1 C  S, il che mostra 

ao f'~ S C [ao r~ s] .  S, mentre  [ao r'~ 8]. S C [ao f'~ S]-  S ~ chiaro da se. 

182. La figura (q) individuata secondo 181 da un ideale [~ f~s] -pr i .  
mario {1 d i s  E V coincide con la figura ~ - p r i m a r i a  ~ definita in  178. 

178 ~ 182 
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DIMOSTRAZIONE. - L Pe r  S ' C S  si ha (red.  177 e 178) ~ ( S ' ) =  ~1" 8 r ~ s ' ,  
~(s)  - -  q • S c~ s = 4, ~ (S ' )  c-~ s - -  q • S c-~ S' c~ s - -  q f~ S', s iech~ (ved. 17~) 

~ ( s ' )  = [~(~ ' )  ~ s ] .  ,~' = [q c~ s ' ] .  8 '  = (q)(s'), 

perch~ S ' r ~  s ¢~ base  di S'. 

I I .  P e r  S'~t_ 8 si d e d u c e  da ~ f'~ 8 ' c I :  ~ '  (ved. t12), ehe vi ~ a:E ~ r~ 8' 

non a p p a r t e n e n t e  a D'. Sc r ivendo  x - -  ~ con a, bE S' f'~ s, b ~t- D', anche  

a - - b . x ~ I : D ' ,  ma  a E O C ' ~ s ,  poich~ b ~ s C 8 .  Con L abbas t anza  g rande  
av remo a L C q f'~ S', pu r  essendo  a z" ~i= ~ ' ,  donde  segue  1 - -  a L • a - L  C [q f'~ 8'] • 
• S' --- (q)(S'), cio~ (qXff) " -  S' come ~(S')  - -  S'. 

183. Se ciascun aspetto in una  varieta p r i m a r i a 
si ha 

a(s) = [a(s) c ~  a(s')] • s 

V ~ n o e t h e r i a n o  

per ogni figura a in V e s, s' qualunque E V (red.  110). 

DII~OSTRAZIOlCE.- S iccome s' b uoe the r i ano  e pr imario ,  ogni d iv isore  
p r imo =~= s' di a(s') (red. 91) ind iv idua  una  p rospe t t iva  E V(s')C l/. Sia 

a(d) = N q~ 
i 

la decompos iz ione  noe the r i ana  di a(s') suppos to  :4=s', e des igni  ~ i  la pro.  
spe t t iva  ind iv idua ta  da l l ' i dea l e  pr imo co r r i sponden te  a l l ' i dea le  pr imar io  q j .  

I. Se S i z i ~ s  , anehe  p - I - ~ D i C ' , s  (red. 112), s iechb es is te  p ~ E ~ f ' ~ s ,  
tr$1 

p~ cj--p. Scr ivendo,  il che i~ leci to a eausa  di sE V(sf'~ s'), P i - "  ~ con a~, 

bi E s' f'~ s, b~ e l :  p, a ,mhe a~ - -  bi.  p~ ~!= p, ma  E D~ r'~ s'. Con L abbas t anza  g rande  
sarh 

x - - (  II a~)Z,C n q, ,  ~c l - -p .  

II .  So Sk 3 s, av remo  S~ E V(s f~ s') (red. 180) in eonseguenza  a ~ E V(s), 
s E V(s f'~ g) (red. 110). Al lora  (red. 174) 

lace) ~ s ' ] .  s .  ~ = a ( s ) .  S~ = a ( ~ )  = a ( s 3 .  ~ c q k .  s k  

e qu ind i  

a(s) c~ s' C q k .  ~k ~ s' = q~,  

essendo  q~ .  8k f~ s' l ' i dea l e  in s' de l la  f igura  p r imar ia  ind iv idua ta  da  tt~ 
(red.  178). 

18~  - -  18S 
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Da I e I I  segue x . [ a ( s ) f " s ' ] C  (3 qi N qk = f l ( s ' ) o  piut tosto 
S i : = s  Sh~s 

x .[a(s) r'~ s'] C a(s') f'x a(s) e per tan to  a(s) :'~ s' C [a(s') f'~ a(s)] • s, il ehe most ra  

a(s)  = [a(s) ~ s ' ] .  s c i s ( s )  ~ a(s')t - s c a(s) .  

~qel caso a(s') ~ s' si osservi 8(s) - -  [a(s) f-x s'] • s (ved. 174). 

184. Se ciascun aspetto in una varlet& p r i m a r i a  V ~ n o e t h e -  
r i a n o ,  la figura ( a , ) i n d i v i d u a t a  da un  suo ideale (ao)(so)--ao $ m i n i m a  

fra tutte le figure a Don a(So)= ao. 
Invero ,  t enu to  conto del  t eo rema  preceden te ,  si conc lude  da a ( s o ) - - a o  

ehe a(s) --- [a(so) f'~ a(s)] • s c fad f'~ s ] .  s ~ (ao)(S) per  ogni s E V, il ehe  s ignif iea  

a ~ (ao). 

185. Se vias~un aspetto in una  variet~ p r i m a r i a  V ~ n o e t h e .  
r i a n o, per  le figure (ao), ([o) individuate da ideali ao, Do di un  medesimo 
aspetto so E V valgono le relaaioni 

(ao) :> (Do), se ao C [o, e (~o) f~ ([o) --" (ao r~ Do) sempre. 

DIMOSTRAZIO~E. - I. Da ao C Do segue (red.  181) 

(aoXs) = fad r-, s ] .  s c [bo : "  s ] .  s = (Do)(~) 

eio~ (ao) ~ (Do). 

II .  - s i a n o  ao. Do ideali  q u a l u n q u e  di so. Appl ieando il r i su l t , t o  I si 
trova (ao f'~ Do) ~ (ao), (flo r~ Do) ~ (Do) e pertanto (ao ~ Do) ~ (ao) fN'(Oo). Ma 
(ao ('~ Do)(so) ~- ao r~ [o -- (ao)(So) f'~ (Do)(so) mostra (ao r~ Do) ~ (ao) :'~ (Do), poichb 
(So f'~ Do) b minima fra le figure aventi in so lo stesso ideale (red. 1840. 

Osserveremo ehe la eone lus ione :  

da ao C Do segue (ao) ~ (Do) 

i nd ipenden te  da qualsiasi  ipotesi  sul la  varietk.  

§ 4. P r o s p e t t i v e  essenzia l i  di una  flgura.  

186. Ogn! prospet t iva  p E V in eui  una  da ta  f igura  a p resen ta  un suo 
aspet to  (red. 169), sara  det ta  prospettiva di a. Le al t re  prospet t ive,  cio~ quel le  
p con a ( s ) - - s ,  non  sono prospet t ive  di a. 

La  f igura  p r ima  ( p ) i n d i v i d u a t a  (red. 178 e 182) da l l ' o r ig ine  p di una  
prospe t t iva  p di a si ch i amerk  f igura  pr ima di a. Tale  f igura  (p)~ eon tenu ta  
in a, poich/~ (p)(s') - -  p f'~ s' D a(s) :'~ s' D a(s'), se s' C s, e (p)(s') - -  s' D a(d) se 
s' ct :S .  Viceversa ,  se una  f igura  p r ima  (p) /~ e o n t e n u t a  in a, l ' i d ea l e  
p ~ (p)(s)D a(s) ~ or ig ine  eli u n a  prospe t t iva  p di a. Le  f igure  p r ime  (p) eli 
u n a  f igura  a aono d u n q u e  eara t te r izza te  da  a ~ (p). 

183 - -  186 


