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DimosTRAZIONE. - L’ideale ¢+ 8 & P-primario in S (ved. 195) di seguito
a [Ps]-S=P (ved. 72 o 174). Esso individua pertanto (ved. 17%) una
figura P-primaria @ con Q)=q-5SMs.

4

Ogni z€q -8 & quoziente o o8 g€q, m€s, mci—PMs. Se di piu z€s.

si conclude da m .z C @, m c2[P s, che 2 C @, poiche q & [P ™ s|-primario.
Dunque q-SMNsCqCq-S s e quindi Q) =4q.

Se una figura @ in V soddisfa inolire a a(s)=g¢q, si ha as) = afs)-
-8S=q+ 8 e percid

ASHCAS) NS =q-8N T =QS) se S CS,
aS)C S = QE) se & e,

il che mostra & = Q.

179. Una figura P-primaria ® é individuata da un qualsiasi suo ideale

Q@) =+ s.

Sia Q(s) =&, ciod § CS e QE)=QS)M¢. La fignra ® individuata
da questo ideale [[D ™ ¢&'l-primario (ved. 176) & P-primaria (ved. 178) con
Q') = Q) - S= Q(S), donde segne ' = @.

§ 3. Figura individuata da un suo ideale.

180. Da s€ V(4), S¢ V(s) segue S€ V(A).

Invero, ogni z €s & quoziente gf' con a, b€A,bcl-p e quindi bezP s

C p. Applicando 1 osservazione 7B, si trova A essere base di .

181. Ogni ideale 8, di un singolo aspetto s,€V individua una. figura ()
in V definila da
@)s) =[8, s8] -5
DIMOSTRAZIONE. ~ Dobbiamo verificare [8,8]- S=[a,S]. Sper SEV(s) C V.
Siccome 8§ s, ® base di s (ved. 110) e quindi di S (ved. 180) ogni @, €8, S
& quoziente @, = 2 con a, bes Mg, a=a,-bCa, M s b~ CS, il che mostra

b
8 N SCla, M s]- S, mentre {8, N s]-SC (&S]S & chiaro da se.

182. La figura (q) individuata secondo 181 da un ideale [P sl-pri-
mario q di s € V coincide con la figura P-primaria ® definita in 178.

198 — 182
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DiMOSTRAZIONE. - I. Per 8’ C S si ha (ved. 177 e 178) Q(S)=q+: SN S’,
QA =q - SNs=q QS)Ns=q- SN MNeg=qMN 8§, sicchd (ved. 174)
Q)= (@) N 8- S =[q M 8- 8" = @XS),
perché 8’/ s & base di §'.
IL. Per 8'c|=8 si deduce da P8 c|- P (ved. 112), che vi & zEPNF

non appartenente a [). Scrivendo z = g con a, b€ES' M s, b, anche
a=b-zcl-P, ma a€P s, poiche b€sCS8 Con L abbastanza grande
avremo al C @ S, pur essendo a’ ci- ¥, donde segue 1 =aL.a~LC[gM 8]
8 =(Q)8), ciod (QX8) =8 come Q) =¥

183. Se ciascun aspetto in una varieta primaria V é noetheriano
st ha

3
a(s) = [a(s) M as)] - 8
per ogni figura & in V e s, 8 qualunque €V (ved. 110).

DIMOSTRAZIONE. - Siccome § & unoetheriano e primario, ogni divisore
primo ==& di &(s) (ved. 91) individua una prospettiva € V(¢') C V. Sia

as) = O a5

la decomposizione noetheriana di a(s') supposto =#=§', e designi ; la pro.
spettiva individuata dall’ideale primo corrispondente all’ideale primario ;.

I. Se S8;izjo>s, anche p-p ™ s (ved. 112), sicchd esiste p,€P; M s,
pi €= p. Scrivendo, il che & lecito a causa di s€ V(s M), p; =‘b1'~ con a;,
bi€s' M, biclzp, anche a; = b;i- pi |z P, ma € P; N s Con L abbastanza grande
sara
z=( I a)*C N q, =zec=p

8,8 Si=im s

IL. Se 8xDs, avremo Sk €V(s M) (ved. 180) in conseguenza a S € V(s),
s€ V(s ™ §) (ved. 110). Allora (ved. 174)

A Ms]-s-8r=as) 8 = A(Br) = A(8) + S C Qe » S
e quindi
AN Crs S8 M8 =,

essendo qx-8x s l'ideale in s della figura primaria individuata da qx
(ved. 178).

182 — 183
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Da I e II segue z-l@s)MN&C N @& N qe=43a) o piuttoste
S;z=>s 8; os
z.[a(s) NS CaE) M as) e pertanto as) M & ClaE) M aE)| - s, il che mostra

as)=[as) &l s Clae) MaE) - sCae)
Nel caso a(§) ==& si osservi a(s) =1{a(s) 8] s (ved. 174).

184. Se ciascun aspelto in una varietd primaria V é noethe-
riano, la figura @, individuate da wn suo ideale (Ao)(So) =8, & minima
fra tulte le figure & con A(s,) = &.

Invero, tenuto conte del teorema precedente, si conclude da a(s)=4a,
che a(s)=1[a(s,) M a(®)] - s C & M s]- 8 = (A)s) per ogni s € V, il che significa
a = (a,)

185. Se ciascun aspetto in una varietd primaria V é nmoethe-
riano, per le figure (8,), (b)) individuate da ideali a,, b, di un medesimo
aspetto s, € V valgono le relazioni

@) =(bo), se a,Ch,, e (8) (b)) =@ by sempre.
DIMOSTRAZIONE. - L. Da &, C b, segue (ved. 181)

@)8) =[N s]« s C[bs ™ 5] 8= (Da)s)
ciod (d,) = (by).

II. - Siano &,. b, ideali qualunque di s,. Applicando il risultato I si
trova (8, N B) = (@) @ b)=(b) e pertanto (3, by = (@) (B Ma
(8o 7 Bo)(8o) == 80 7 by = (A)(80) M (bo)(so) mostra (8, M by) < (@) M (bo), poiché
(@8, by) & minima fra le figure aventi in s, lo stesso ideale (ved. 184).

Osserveremo che la conclusione:

da &, C b, seque (8,) = (D)

& indipendente da qualsiasi ipotesi sulla varieth.

§ 4. Prospettive essenziali di una figura.

186. Ogni prospettiva p€ V in cui una data figura & presenta un suo
aspetto (ved. 169), sara detta prospettiva di a. Le altre prospettive, cioé quelle
P con &(s) =s, non sono prospettive di a.

La figura prima (p) individuata (ved. 178 e 182) dall’origine p di una
prospettiva P di & si chiamerd figura prima di a. Tale figura (p) & contenuta
in &, poiché (P)Ys)=pMsgDag ¢ DAaEs), se §Cs, e (PYs) =8 DAas) se
§ c-s. Viceversa, se una figura prima (p) & contenuta in &, Videale

p = (P)(8) D &(s) & origine di una prospettiva p di a. Le figure prime (p) di
una figura & sonc dunque caratterizzate da & = ().
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