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e quindi
@:psyc@ bis) - S

178. Relazioni di situazione fra figure in una varietdh T si derivano da
analoghe relazioni fra ideali.
Diremo che la figura & contiene la figura b e scriveremo

a=b  (oppure b<a)
allora e soltanto allora che sia
as)C bs) per ogni s€ V.

La transitivitah di questa relazione & ovvia. Poiché I’ nguaglianza di figure
a, b equivale alla coincidenza a(s) = b(s) dei loro ideali in tutte le prospettive
pevV, si ha 8a=0D0, quando a=b e a <.

Seriveremo & > b, se a>> D senza che sia a=0>0.

Notiamo le relazioni generali

anbz=a, a.b=anb, at+b<a

e le relazioni
a:b<a (:b.-b=a

valide qualora & :Db sia definita come figura in V. Da @8 =b segue

a.c=b.c, anc=bNe, at+c=b+4c

174. Per ogni ideale a(S) in un aspetto S di base A vale

als)=[as) ™ 4]-8

ﬂ . a
poiché ciascun z€&(S) & quoziente « = - oon a, meAd, mcP e a==zx-

mCals)MN4, mCS.

§ 2. Figure prime e primarie.

175. Se q & ideale p-primario dell’ anello A, Uideale q -8 generato da
esso in un aspetio S di base A é p - S-primario.

DIMOSTRAZIONE. - Nel caso p c- ) sard anche q c= P e quindi p. S=5,
q-S=2_. Sia ora pC Pfe designamo con b, ¢, m, n, r elementi di 4.

I. Da %%:g con m, n, rcj=P, g€q segue b-cCq, poiché r c=p.

h
Se dunque §c§:q .S, ciod cclzq, si avra B*Cq e (%) Cq-8 con certo h.
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h
i (2) Ca-S con mckP, equivale a b-rCq con r ez epperd

rel-p. cioé a b Cq.

176. Se @ ¢ ideale P-primario in un sopra-anello di A, I'ideale Q ™ 4
¢ [P M Al-primario in A.

I. Da b.¢cCQMN4, cc-@QMNA4, b c€A segue b-cCQ®, cc-@® e
quindi 5* C @ ™ 4 con certo k.

ILB*C @M A4, b€, equivale a PP C ®, b€ 4 ciod bCP M 4.

17%. DErINIZIONE. ~ Una figura & nella varieta 17 & detta figura primaria
o piuttosto figura P-primaria allora e soltanto allora, che e¢i sia un aspetto
N€ V e un ideale [P-primario @ C § tale che

as)=@QMNs per sCKS, Aa@E)=s per scz 8.
Questa definizione si giustifica con la verifica di
(%) S)=a@s)+ 8 per sCSeET.

I. Se S"C N, si ha a) =@M N. a)=@Q M s e quindi (ved. 174) la
relazione @ M 8 =[® M 8] 8 equivalente a ().

II. Se 8" =N, si ha a(8) = N e per s c|- S anche a(s). 8’ = &
Per s C § osserviamo che da &' gf= & segue P sl s, poichd s ¢
base di 8 e¢ &. Se fosse @ NsCP M, anche P s sarebbe CP M os.

Esiste dunque g€ @ M s, gczP e quindi 1 =gq. éC[QAS] + 8, cioé a(s).
8'=8.04d d.

Quando @ =P e soltanto nel caso di tale figura primaria parleremo di
una figura primu.

Figure primarie saranno spesso designate con lo stesso segno come I’ ideale
primario che serve alla loro definizione.

178. Per riservare, a quanto sia possibile, i segni P, p, P ecc. come
simboli di prospettive e delle loro origini, passeremo ogni volta che un
ideale primo di un anello 4 sia diverso da 4 e contenga tutti ¢li elementi inat-
tivi di 4 alla prospettiva [P individuata da esso (ved. 72) e lo scriveremo
come intersezione ) 4 dell’origine -di quella prospettiva con I’anello 4.

Un ideale [P M sl-primario q di un aspeito s€ V individua una figura
P-primaria @ con Q(S)=q- S, che fra tulte le figure a& soddisfacenti alla
condizione a(s) = q ¢ minima.
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DimosTRAZIONE. - L’ideale ¢+ 8 & P-primario in S (ved. 195) di seguito
a [Ps]-S=P (ved. 72 o 174). Esso individua pertanto (ved. 17%) una
figura P-primaria @ con Q)=q-5SMs.

Ogni z€q -8 & quoziente 3@ con g€ q, m€s, mc—P s Se di piu z€s.

si conclude da m .z C @, m c2[P s, che 2 C @, poiche q & [P ™ s|-primario.
Dunque q-SMNsCqCq-S s e quindi Q) =4q.

Se una figura @ in V soddisfa inolire a a(s)=g¢q, si ha as) = afs)-
-8S=q+ 8 e percid

ASHCAS) NS =q-8N T =QS) se S CS,
aS)C S = QE) se & e,

il che mostra & = Q.

179. Una figura P-primaria ® é individuata da un qualsiasi suo ideale

Q@) =+ s.

Sia Q(s) =&, ciod § CS e QE)=QS)M¢. La fignra ® individuata
da questo ideale [[D ™ ¢&'l-primario (ved. 176) & P-primaria (ved. 178) con
Q') = Q) - S= Q(S), donde segne ' = @.

§ 3. Figura individuata da un suo ideale.

180. Da s€ V(4), S¢ V(s) segue S€ V(A).

Invero, ogni z €s & quoziente gf' con a, b€A,bcl-p e quindi bezP s

C p. Applicando 1 osservazione 7B, si trova A essere base di .

181. Ogni ideale 8, di un singolo aspetto s,€V individua una. figura ()
in V definila da
@)s) =[8, s8] -5
DIMOSTRAZIONE. ~ Dobbiamo verificare [8,8]- S=[a,S]. Sper SEV(s) C V.
Siccome 8§ s, ® base di s (ved. 110) e quindi di S (ved. 180) ogni @, €8, S
& quoziente @, = 2 con a, bes Mg, a=a,-bCa, M s b~ CS, il che mostra

b
8 N SCla, M s]- S, mentre {8, N s]-SC (&S]S & chiaro da se.

182. La figura (q) individuata secondo 181 da un ideale [P sl-pri-
mario q di s € V coincide con la figura P-primaria ® definita in 178.
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