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e quindi 
(a. b)(s) c ( a  bits), s. 

173. Belazioni di 9ituazione fra figure in una varieth V si derivano da 
analoghe relazioni fra ideali. 

Diremo e h e l a  figura a eontiene la figura b e seriveremo 

a ~ I~ (oppure b _< a) 

allora e soltanto allora ehe sia 

a(s) Cb(s)  per ogni sE  V. 

La transitivit~ di questa  relazione ~ ovvia. Poich~ 1' uguaglianza di figure 
a, b equivale  alla eoineidenza a(s) - -  b(s) dei loro ideali in tutte le prospett ive 
pEI~  si ha a - - b ,  quando a ~ b  e a ~ b .  

Seriveremo a > b, s e a  ~ b senza ehe sia a = b. 
Notiamo le relazioni generali  

a c ~ b ~ a ,  a . b > a c ~ b ,  a + t , ~ a  

o lo relazioni 
a : b ~ a ,  (a :b) .b~_a  

vatide qualora  a"  b sia definita come f igura  in V. Da a ~ b segue 

a . c ~ b . c ,  a ~ c ~ b ~ c ,  a + c ~ b + c .  

174. Per ogni idea!e a(S) in un aspetto S di base A vale 

a(s) = [a(s) c-, A]. S 

poichi~ eiaseun xEa(S) ~ quo~iente x - - - -  con 

• m C a(8)  ~ A, m -1 C S. 

a, m E A ,  met=[5 e a - - x .  

§ 2. F i g u r e  p r i m e  e pr imar ie .  

175. Se q ~ ideale p-primario dell'anello A, l'ideale q ,  S generato da 
esso in  un  aspetto S di base A ~, p .  S-primario, 

DIMOSTRAZIONE. - Nel easo p of= [5 sar~ anche q ¢'f: [5 e quindi p .  S - = S ,  
q .  8 = S. Sia ora p C  [sZe designamo con b, e, m, n, r elementi di A. 

b o  q I. Da - - - - - -  con m, n, r c [~ [5 ,  q E q  segue b . v C q ,  poichi~ r c ! = p .  
~ n n  r 

Se dunque  n c! :  q • S, eio~ e c l :  q, si avr~t b h C q e q .  S con eerto h. 
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II. ~ c q ' S  con m c l : ~ ,  equivale a b ~ . r C ( t  con r c , : ~  epperb 

r o t : p ,  eio~ a b h C q .  

176. Se ~ ~ ideale ~-pr imario  in un sopra-anello eli A, l' ideale ~ f'~ A 
[~ f~ A]-primario in  A. 

L Da b . c C ~ r ~ A ,  c = t = ~ r ~ A ,  b, t E A  segue b - v c ~ ,  c = = ~  e 
quindi b a C ~ f'~ A con certo h. 

II.  b ~ C ~ f'~ A, b ~ A, equivale a b h C ~ ,  b ~ A eio~ b C D f'~ A. 

177. D]~,'INIzIo~E. - Una figura a nella variet~ V~ detta figura primaria 
o piuttosto figura ~-pr imar ia  allora e soltanto allora, che ei sia un aspetto 
,~ E V e un ideale ~ - p r i m a r i o  ~ C 8 tale ehe 

a ( s ) - - ~ f ~ s  per sCS,', a ( s ) - - s  per s c l z S .  

Questa definizione si giustifiea con la verifiea di 

( ,)  ~t(,~') --  a(s). S' per s C  S'E V. 

I. Se S'C,~,', si ha a ( S ' } = ~ f ~ , ~ " ,  a ( s ) - - ~ f ' ~ s  e quindi (red. 174) la 
relazione (~ ~ S' ---- [(~ r-~ s j .  S' equivalente a (,). 

II .  S e  S'  ¢-':_ ,'~', si  h a  a(S')  -- ,~" e per s c l :  8 a n c h e  a ( s ) .  S'  - -  S'.  
Per  s C S q)sserviamo ehe da S' c t :  S segue D f~ 8 ¢1: D ' f~  a, poichi~ s 6 

base di S e S'. Se fosse ~ f ' ~ s c ~ ' r ~ s ,  anche O f ~ s  sarebbe c ~ ' r ~ s .  
1 

Esiste dunque q E ~  f'~s, q c ] : ~ '  e quindi 1 - - q . ~ C [ ~  f '~s ] .S ' ,  eiob a(s).  

• S ' - - S ' .  0. d. d. 
Quando ~ - - ~  e soltanto nel caso di tale figura primaria  parleremo di 

una figura prima. 
Figure  primarie  saranno spesso designate con lo stesso segno come l' ideale 

primario ehe serve alla loro definizione. 

178. Per  riservare,  a quanto sia possibile, i segni ~ ,  p, ~ '  coo. come 
simboli di prospettive e delle loro origini, passeremo ogni volta ehe un 
ideale primo di un anello A s i a  diverso da A e contenga tutti  gli elementi  inat- 
tivi di A alia prospettiva ~ individuata de esso (red. 72) e lo seriveremo 
come intersezione ~ ('~ A del l 'or igine d i  quelta prospettiva con l 'anel lo  A. 

Un ideale [~ f'~ s]-primario q di un aspetto s E V individua una figura 
~ -pr imar ia  ~ con ~ ( S ) =  q .  £, che fra tutte le figure a soddisfacenli alla 
condizione a ( s ) -  q ~ minima. 
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DI~OS~RAZ!ONE. - L ' idea le  q .  S ~ ~ - p r i m a r i o  in S (ved. 175) di seguito 
a [ ~ f ~ s ] . S - - ~  (red. 72 o 174). Esso individua pertanto (red. 177) una 
f igura ~ - p r i m a r i a  {D. con ~ ( ~ ) - - q .  S f'~ s. 

Ogni x E q - S  ~ quoziente q con q E q ,  rues,  m c t : ~ s r ~ s .  Se di pih xEs.  

si conclude d a m  • x C ¢[, m c i :  ~ f'~ s, che x C q, poieh~ fl ~ [~  f'~ s]-primario.  
Dunque  {l • S f "  s C ¢[ C q"  S f "  s e quindi ~(s)  - -  q. 

Se una f igura a in V soddisfa inoltre a a(s)--~1, si ha a ( S ) - - a ( s ) -  
• S - -  ~1" S e percib 

a(8'} C a(S) f"  S' = q .  8 f '  S'  - -  ~ (8 ' )  se 8'  C S, 

a(S') C 8' = ~ (S ' )  se 8' c!:  8, 

il ehe mostra a ~ ~ .  

179. Una figura ~ - p r i m a r i a  ~ ~ individuat(i da un qualsiasi suo ideale 

Sia ~(s') =~= s', ciob s' C S e ~(S') "- ~(S)  f'~ s'. La figura ~ '  individuata 
da questo ideale [~  f '~s ']-primario (red. 176) b ~ - p r i m a r i a  (red. 178) con 
{~'(S) = ~(s') • S ---- {~(S), donde segue ~ '  - -  ~ .  

§ 3. F igura  indiv iduata  da un suo ideale. 

180. Da s E V(A), SE V(s) segue SE V(A). 
5.  

Invero, ogni x Es ~ quoziente ~- con a, b E A, b ci= p e quindi [~ c i = ~ S f ' s  

C P .  Applicando l 'osservazione 75, si trova A essere base di ~ .  

181. Ogni ideale So di un  singolo aspetto So E V individua una: figura (~o) 
in  V definiia da 

(ao)(S) = [so ~ s ] .  s 

D~OSTRAZIOlCE. - Dobbiamo verif ieare  [aof'~s]. S=[aof'~S] • S per  S E V(s) C V. 
Sieeome sr'~so ~ base d i s  (red. 110) e quindi di ~ (red. 180) ogni aoEaof '~S  

a 
quoziente ao - -  b con a, b Es r~ 8o, a - -  ao.  b C ao f'~ s, b - 1 C  S, il che mostra 

ao f'~ S C [ao r~ s] .  S, mentre  [ao r'~ 8]. S C [ao f'~ S]-  S ~ chiaro da se. 

182. La figura (q) individuata secondo 181 da un ideale [~ f~s] -pr i .  
mario {1 d i s  E V coincide con la figura ~ - p r i m a r i a  ~ definita in  178. 

178 ~ 182 


