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ADDENDUM ZU: QUASI-FROBENIUS-ALGEBREN UND 

LOKAL VOLLST~NDIGE DURCHSCHNITTE 

G[nter Scheja und Uwe Storeh 

Die Definitionen und Bezeichnungen seien aus der oben ange- 

f[hrten Arbeit (manuscripta math. 19, 75 104 (1976)) 

~bernommen. Sei B eine endliche kommutative projektive Al- 

gebra Zber dem noetherschen ko~mutativen Ring A. ErgSnzend 

zu den versehiedenen in 5 4 w 7 besprochenen Begriffen 

des vollst~ndigen Durchschnitts sei bemerkt~ dab B genau 

dann ein vollst~ndiger Durchschnitt @ber A ist~ wenn B so- 

gar eine Darstellung als strikter vollstSndiger Durch- 

schnitt ~ber A besitzt. Genauer gilt: 

LEMMA. Sei p :A[X1,...~Xn] ~ B eine Darstellung yon B als 

vollstSndiger Durchschnitt [ber A. Dann gi~t es eine p fort- 

setzende Darstellung p :A[X1,...,Xn:Y ] ~ B yon B als 

strikter vollst~ndige N Durehschnitt [ber A. 

Beweis. Sei O1:= Kern 0. Nach Voraussetzung ist @/@2 

ein freier B-Modul vom Rang n. Seien tl,...,t n Elemente 

aus O~ , deren Restklassen in OL/O[ 2 eine Basis bilden, 

O~' das yon tl,...,t n in A[X1,...,Xn] erzeugte Ideal und 

B' ::A[X1,...,Xn]/O~'. Von p wipd ein surjektiver A-Alge- 

bra-Homomorphismus B' ~ B induziert~ dessen Kern (~/O%' 

O~' = wegen 0% 2 + O~ idempotent ist und deswegen yon einem 

idempotenten Element e' erzeugt wird. Der induzierte Homo- 

morphismus B'l_e, ~ B ist bijektiv. Seif CA[X1,... ~X n] ein 

Polynom mit der Restklasse 1-e' in B'. Der Kern der Kompo- 

X I ,Xn,Y --~ B mit Y ~ 1/(1-e') 6 sition A[ ,... ] ~ B' B' 
1-e' 1-e' 

wird dann von tl,...,tn~l-fY erzeugt. Damit ist die ge- 
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suehte Darstellung p gewonnen.- 

F@r affine Algebren Uber einem K6rper k sei noch fol- 

gendes hinzugefUgt: Sei B eine rein-r-dimensiona!e end!ich 

erzeugte k-Algebra, deren sSmtliche Lokalisierungen 

Hacaulay-Ringe sind. FUr jede noethersche Normalisation 

A :=k[T1,...,Tr] ~ B ist B projektiv Uber A, und der 

B-Hodul E := HomA(B,A) ist unabhSngig vonder gewShlten 

Normalisation, vgl. (5.5). B heist Frobenius- (bzw. Quasi- 

Frobenius-)Algebra Uber k, wenn E freier (bzw. projekzi- 

ver) B-Hodul ist. B heist lokal vollstSndiger Durchschnitt, 

wenn alle Lokalisierungen von B vollstSndige Durchschnitte 

sind. Das ist genau dann der Fall, wenn f~r eine (und dann 

fqr jede) Normalisation A ~ B die A-Algebra B lokal voll- 

stSndiger Durchschnitt ist. FUr lokal vollstSndige Dureh- 

schnitte ist die Klasse c(BIA) e ~ (B) ebenfalls unab- 
O 

h~ngig yon A. Wir bezeichnen sie mit 

c(Blk). 

Ham berechnet sie als die Klasse (~/~2) c~ (B), wobei 
O 

der Kern einer beliebigen Darstellung kIYI~...,Y n] ~ B yon 

B als Restklassenalgebra einer Polynomalgebra Uber k ist. 

Bei c(Blk) =0 heist B vol!stSndiger Durchschnitt Uber k. 

Dieses ist nach dem Lemma und nach (4.5) genau dann der 

Fall, wenn es einen surjektiven k-Algebra-Homomorphismus 

k[Y1,...,Y n] ~ B gibt, dessen Kern yon n-r Elementen er- 

zeugt wird. 

BEMERKUNG. Das Lemma ist eine geringfUgig geSnderte Version 

eines Lemmas yon N. Hohan Kumar aus dem Hanuskript 

"Complete Intersections", in dem S~tze Uber k-affine 

strikte vollst~ndige Durehschnitte bewiesen werden. Diese 

lassen sich nun gr6Stenteils mittels noetherseher Normali- 

sation aus der Titel-Arbeit ableiten. 
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