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Eine Bemerkung zu meiner Arbeit 
,,Rhythmische Abbildungen abelscher Gruppen II" 

PETER FLOR 

Summary. In the paper quoted in the title it was proved that a function on a discrete group is 
almost automorphic if and only if it is bounded and continuous in the Bohr topology. Here this result 
is extended to continuous functions on arbitrary topological groups. Taken together with a theorem 
of Mar~enko, this implies a theorem first stated, but not proved, by Veech: a function of a real variable 
is continuous and almost automorphic if and only if it is bounded and Levitan almost periodic. 

Sei G eine topologische Gruppe .  Die Bohr-TopoIogie von G (vgl. [1]) ist die 
gr6bste  Topolog ie  auf  G, bei der alle in der Ausgangs topologie  stetigen H o m o -  
m o r p h i s m e n  von G in k o m p a k t e  G r u p p e n  stetig bleiben. 

In  [2] habe  ich bewiesen: 

Ist G eine diskrete Gruppe, S ein uniformer Raum, so ist jede der folgenden 
Bedingungen notwendig und hinreichend ffir die Fastautomorphie yon f: G--, S: 

a) f i s t  beschri~nkt und in der Bohrtopologie yon G stetig; 

b) es gibt eine Zerlegung f =  g h, G ~ S' g , S, wobei S' ein uniformer Raum, 
h fastperioclisch und g stetig und beschrfmkt ist (d.h. totalbeschr~nkte Wertmenge 
besitzt); 

c) es gibt eine Zerlegung f = g h, G h ~ G' g ~ S, wobei G' eine totalbeschriinkte 
topologische Gruppe, h ein Homomorphismus und g stetig und beschr~nkt ist. 

Bei der Fo rmul i e rung  yon c) (Korol la r  3 yon [2]) habe  ich versehentl ich ver- 
langt, dab  h stetig sein soll. D a  ausdfi icklich vorausgesetz t  worden  war,  dab  G 
diskret  ist, ist diese Fo rde rung  leer. Doch  gelten dieselben )kquivalenzen in der 
Ta t  fiir stetige f a s t au tomorphe  Funk t ionen  auf  beliebigen topologischen Grup -  
pen, wenn m a n  unter  b) und c) noch die Stetigkeit yon h verlangt.  Die Beweise 
aus [2-] sind . -  mi t  einer Erg~inzung - auch in dieser al lgemeinen Si tuat ion an- 
wendbar .  Zu  erg~inzen ist, dab  die Mengen  C~(N) in G often sind, wie aus ihrer 
Defini t ion und der Stetigkeit yon f unmi t te lbar  folgt. Also ist eine stetige Funk-  
t ion auf  einer topologischen G r u p p e  G dann  und nur  dann  fas tau tomorph ,  wenn 
sie beschrSnkt  und in der Bohr -Topo log ie  yon G stetig ist. 

Mit  Hilfe des Satzes yon Mar6enko  [3], wonach  eine Funk t ion  einer reellen 
Var iablen genau dann  im Sinne Levi tans fastperiodisch ist, wenn sie in der Bohr-  
Topolog ie  yon R stetig ist, folgt nun  unmi t te lbar  - wie bereits Reich [4] be- 
merk te  - die Richt igkei t  einer Aussage,  die Veech zuerst  ([5], S. 464) behaupte t ,  
dann  ([6], S. 7 1 9 - 7 2 0 )  zurt ickgezogen hat :  die stetigen fastautomorphen Funk- 
tionen sind genau die beschriinkten nach Levitan fastperiodischen Funktionen. 
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In noch nicht ver6ffentlichten Untersuchungen dehnt Reich den Satz von 
Mar6enko und die erw~ihnte Kennzeichnung der fastautomorphen Funktionen 
auf beliebige topologische Gruppen aus. Dafiir, dab er mir diese Untersuchungen 
(und [4]) zur Verfiigung stellte, m/Schte ich an dieser Stelte Herrn Reich herzlich 
danken. 

Literatur 
1. Alfsen, E. M., and P. Holm: A note on compact representations and almost periodicity in topological 

groups. Math. Scandinav. 10, 127-137 (1962). 
2. Flor, P.: Rhythmische Abbildungen abelscher Gruppen II. Z. Wahrscheinlichkeitstheorie verw. 

Geb. 7, 17-28  (1967). 
3. Mar~enko, V.A.: Metody summirovanija obobg~ennych rjadov Fourier. Zap. nau~no-issl, inst. 

matem, i mech. Charkov 20, 3 -  32 (1950). 
4. Reich, A.: Verhalten fastelliptischer Funktionen lgngs beliebiger Geraden. Math. Institut G6ttingen, 

Seminar Prof. Maak, Bericht Nr. 23. G6ttingen 1967. 
5. Veech, W.A.: Almost automorphic functions. Proc. nat. Acad. Sci. USA 49, 462-464 (1963). 
6. - Almost automorphic functions on groups. Amer. J. Math. 87, 719-751 (1965). 

Pd. Dr. P. Flor 
Mathematisches Institut der Universit~it 
Strudlhofgasse 4 
A-1090 Wien 

(Eingegangen am 9. Oktober 1968) 


